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Clasa a X-a

Problema 1. Arătaţi că, dacă z este un număr complex, atunci

|1 + z|+ |1 + z + z2| ≥ 1.

Când are loc cazul de egalitate ?
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Problema 2. Rezolvaţi ı̂n mulţimea numerelor reale nenule ecuaţia

nxn
+ n

x+1
x = n (n+ 1) ,

unde n ∈ N, n ≥ 3, impar.

Problema 3. Vom spune că o funcţie f : Z → R este rapidă dacă are
proprietatea că

4f(n) = f(n− 1) + f(n+ 1),

oricare ar fi n ∈ Z.
a) Arătaţi că există funcţii care sunt rapide şi strict crescătoare.
b) Arătaţi că dacă o funcţie rapidă f ia valori egale ı̂n două puncte dis-

tincte, atunci există o infinitate de perechi de puncte distincte a, b ∈ Z astfel
ı̂ncât f(a) = f(b).

Problema 4. Rezolvaţi ı̂n R sistemul de ecuaţii
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